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QUESTAO 1 (valor 50 pontos)
Observe a figura abaixo
Nessa figura temos

> C

e O quadrildtero ABCD é um quadrado.

e AB//FG.

e O ponto H é médio de FE.

e Os catetos FE e GE medem, respectivamente 6 cm e 8 cm.

e BI=HIleGN=1cm.

a) DETERMINE a distancia do ponto B a reta suporte do segmento FG e a do ponto F a reta suporte do

segmento BC

AFHI = AEHC, logo
Bl=IH=HC =x
FG =10cm
GN+NI+IF=10
1+3x+y=10

Brv=s]

No A FIH, temos [x2+y2=9

Substituindo I em I temos
x>+ (9-3x)2=9

X2 +81-54x+9x°=9
10x2-54x +72=0
5x2—27x+36=0

¥ = 27 £729-720
10
27+3
X =

3
10 :
24 =12

10 5

FG//AB, logo FIH é retangulo em I.

As distancias pedidas sao:
Bl=12cm

5
FI=9 cm

5

Para x =E , temos

5
y=9-36

5
y=9 cm
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b) Determine MN, para que a area do triangulo MNG seja 27 vezes menor do que a area do triangulo MDE.

SAMNG =1 SAMDE
27

1-MN _ 1 DE-MD
2 27 2z
DE=%—g=ge
5 5 5
DMzﬁ—MN
5

5MN:ﬁ—MN:. GMN:ﬁ:.MN:icm
5 5 5
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QUESTAO 2 (valor 50 pontos)

Esta é uma questao constituida por trés itens independentes envolvendo os nimeros naturais e suas
propriedades:

a) néomenornumero natural que é simultaneamente divisivel por 40 e 75. Determine o valor de n.

40=2%5 75 = 3.52
MMC = 23.3.52 .. MMC = 600

Portanto [n =600

b) Sabe-se que mdc(m, 54) =2 e mmc(m, 54) = 3780. Determine a soma dos divisores impares de m.

MDC (m,54) = 2 e MMc (m,54) = m . 54 1
2.3780=54m 140 f2 | 2
m =140 70 2 4

35 5 5,10,20
Divisores impares = 1, 5, 7, 35 7|7 | 714.28,3570,140
Soma =48 1

c) Paratodo natural ndo nulo, prove que a sequéncia

a,—(n+ 17— (r2+2)eb,~ D) (=Y ;(n_1)

presentam respectivamente, a sequéncia de naturais impares e a sequéncia de naturais pares. Em seguida,
mostre que o resto da divisio de (a,, + b,) por 4, para qualquer n, deixa sempre mesmo resto.

a=n2+2n+1-_n2_2 b _n*+2n+1-n®+2n-1
n h =
a,=20-1 2
4n
. b,=—..b,=2n
Vv nelN*a,=2n-1¢ 2

uma sequéncia impar vnelN, b, =2n
€ uma sequéncia par

a,+b,=2n-1+2n..a,+b,=4n-1

4n — 1, sdo multiplos de 4 menos 1, logo os nUmeros podem ser 3, 7,
11, 15, ... que ao ser dividido por 4 deixa sempre resto 3.




